
课程名称：数学   　　　授课班级：　         授课人：李辉　　序号：     

课题:            复习                    　    类型：复习 　　教学时数：     2    

一、教学目标 （知识目标、能力目标、思想目标）

掌握本章所学，能够熟练解答相应习题

二、教学重点、难点   

重点：解答复习题

难点：解答复习题

三、教学准备（教材、教具、教学参考书）

教材、《数学教学参考》

四、教法与学法

复习、练习、反馈、总结、讨论

五、教学内容与步骤

复习本章内容

一、平面的概念及表示法

①几何里的平面同直线一样是无限延展的，无边无界

②只能用平面的一部分来代表平面

③通常以锐角为 450的平行四边形来表示平面

④命名方法：用希腊字母 αβγ 等表示，称平面 α 等，也可用平行四边形的对角顶点来表示称平面
AC                     D            C 

α
A            B

二、平面的基本性质

公理 1：如果一条直线上的两点在一个平面内，那么这条直线上的所有点都在这个平面内。

直线在平面内，或者平面 α 经过直线 l，记作lα.否则就说直线 l 不在平面 α 内，记作lα

·   · 
α

公理 2：如果两个平面有一个公共点，那么它们相交于过该点的一条直线

记作 α∩β＝l
β

点 A 在平面 α 内，记作 A∈α
α    l

点 A 在直线 l 上，记作 A∈l

说明点 A 不在平面和直线上的情况

公理 3 不共线的三点确定一个平面
·A
·B

·C
过 A、B、C 三点的平面还可记作“平面 ABC”
推论 1 一条直线和这条直线外一点确定一个平面

·
α
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推论 2 两条相交直线确定一个平面

α

推论 3 两条平行直线确定一个平面

α

三  空间的平行关系

（1） 平行直线：在同一个平面内没有公共点的两条直线

（2） 过直线外一点有且只有一条直线和该直线平行

（3） 在同一个平面内平行于同一条直线的两条直线平行

公理 4  平行于同一条直线的两条直线互相平行

这说明，空间的平行线是具有传递性

如果 a//b，b//c，那么 a//c，从而 a//b//c
定理 如果一个角的两边和另一个角的两边分别平行并且方向相同，那么这两个角相等

四 直线与平面平行

一条直线和一个平面的位置关系有且只有以下三种（图略）

（1） 直线在平面内——有无数个公共点

（2） 直线和平面相交——有且只有一个公共点

（3） 直线和平面平行——没有公共点

如果一条直线和一个平面没有公共点，那么我们可以判断这条直线和这个平面平行，

另外，还有以下定理。

直线和平面平行的判定定理  如果平面外一条直线和这个平面内的一条直线平行，那

么这条直线和这个平面平行

直线和平面平行的性质定理  如果一条直线和一个平面平行，经过这条直线的平面和

这个平面相交，那么这条直线和交线平行

五 平面与平面平行

两个平面的位置关系：

（1） 平行——没有公共点，平面 α 平行于平面 β，记作 α//β
（2） 相交——必有一条公共直线

两个平面平行的判定定理   如果一个平面内有两条相交直线都平行于另一个平面，那

么这两个平面平行

推论  如果一个平面内有两条相交直线分别平行于另一个平面内的两条相交直线，那

么这两个平面平行

两个平面平行的性质定理  如果两个平行平面同时与第三个平面相交，那么它们的交

线平行

六、 异面直线及其夹角

我们把不同在任何一个平面内的两条直线称为异面直线

异面直线判定定理   过平面内一点与平面外一点的直线，和这个平面内不经过该点的

直线是异面直线

两条异面直线所成的角   经过空间任一点 O（点 O 可在其中任一条异面直线上），分

别作两异面直线的平行线，这两条相交直线所成的锐角（或直角）便是

平面角（<）就是异面直线 a、b 所成的角，当＝时，我们称两条异面直线互相垂直，
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记作 a b⊥

七、直线与平面垂直

如果一条直线和一个平面相交，并且和这个平面内的任何直线都垂直，那么称这条直

线和这个平面垂直，直线称为该平面的垂线，平面称为该直线的垂面，线面交点叫做

垂足。垂线上任一点到垂足间的线段，叫做这点到这个平面的垂线断（如图所示）

l

α

直线 l 与平面 α 垂直，记作 l α⊥

如果一条直线垂直于一个平面，那么它就和平面内的任何一条直线垂直，除了根据定

义判定一条直线和一个平面垂直外，我们还可以用以下定理来判定

直线和平面垂直的判定定理    如果一条直线和平面内的两条相交直线都垂直，那么

这条直线垂直于这个平面

直线和平面垂直的性质定理   如果两条直线同垂直于一个平面，则这两条直线平行

直线与平面垂直还有以下两条性质：

垂直与同一条线的两个平面平行

如果两条平行直线中 ，有一条垂直于平面，则另一条也垂直于这个平面

八、直线与平面所成的角、二面角

平面的一条斜线和它在平面内的射影所成的锐角称为这条斜线和平面所成的角

如下图，平面角 θ（0º<θ<90º）,就是斜线 PB 与平面 α 所成的角的度数
p

当 θ=0º时，规定直线与平面平行；

当 0º<θ<90º时，规定直线与平面斜交；

当 θ=90º时，规定直线与平面垂直                  A  θ B

斜线和它在平面内的射影所成的角，是这条斜线和这个平面内所有直线所成角中最小

的角

二面角： 从一条直线出发的两个半平面所组成的图形。这条直线叫做二面角的棱，两

个半面叫做二面角的面

棱为 l，两个半面分别为 α、β 的二面角，记作 α—l—β；如右图所时，

若 A α∈ ，B β∈ ，二面角也可记作 A—l—B
                                                                 l    β
                                                                   α·B
                                                                  A·

二面角的大小可用它的平面角来度量

从二面角的棱上任意一点，分别在二面角的两个半平面内作垂直与棱的两条射线，这

两条射线所组成的角叫做二面角的平面角 

                                                                    l
E     F

3



课程名称：数学   　　　授课班级：　         授课人：李辉　　序号：     

课题:            复习                    　    类型：复习 　　教学时数：     2    

                                                                        P
                                                                   E
    F

P

如右图所时，从二面角 α—l—β 的棱上任取一点 E，分别在平面 α、β 内

作射线 EF⊥l，EP⊥l，则∠FEP 就是这个二面角的平面角，二面角的平面角是几度，

这个二面角就是几度

二面角的平面角的大小与点 E 在棱上的位置无关

我们规定，二面角不小于 0º，不大于180º
九  平面和平面垂直

直二面角：两个平面相交，如果所成的二面角的平面角是直角，则称该二面角为直二

面角

相交成直二面角的两个平面，叫做互相垂直的平面

平面 α 和平面 β 垂直，记作 α β⊥

平面和平面垂直的判定定理     如果一个平面经过另一个平面的一条垂线，则这两个

平面互相垂直

十、 距离

一个图形内的任一点与另一个图形内的任一点的距离中的最小距离，叫做图形与图形

的距离

点到平面的距离： 一点与它在一个平面内射影的距离。

直线和它的平行平面的距离：

一条直线上任一点与这条直线的平行平面的距离。

两个平行平面的距离：

和两个平行平面同时垂直的直线，叫做这两个平面的公垂线，公垂线夹在平行平面间

的部分，叫做这两个平面的公垂线段

两平行平面的公垂线段的长度，叫做两个平行平面的距离

处理课后习题

（四）、教学小结

　　　本节主要对本章主要内容进行复习回顾，然后解答同学们提出的疑难问题，让

同学们把本章内容掌握的更好一些。

（五）、评价与反馈

立体几何相对学生来说有些难度，在做题方面可能让学生会做些比较简单的题，

增强学生学习的信心。

（六）、布置作业

完成习题十，预习下一章
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