
课程名称：数学  　授课班级：　　        授课人：　　　李辉　      　序号: 06  
课题:     9.4   圆的一般方程       　    类型：  复习、练习 　　教学时数：     2    

一、教学目标 （知识目标、能力目标、思想目标）
1.在掌握圆的标准方程的基础上,理解记忆圆的一般方程的代数特征,由圆的一般方程确定圆的圆心、

半径.掌握方程表示圆的条件,通过对方程表示圆的条件的探究,培养学生探索发现及分析、解决问题

的能力.
2.能通过配方等手段,把圆的一般方程化为圆的标准方程.能用待定系数法和轨迹法求圆的方程,同时

渗透数形结合、化归与转化等数学思想方法 ,提高学生的整体素质,激励学生创新,勇于探索,培养学生

探索发现及分析解决问题的实际能力.

二、教学重点、难点   
教学重点：圆的一般方程的代数特征,一般方程与标准方程间的互化,根据已知条件确定方程中的系

数、、

教学难点:对圆的一般方程的认识、掌握和运用.

三、教学准备（教材、教具、教学参考书）

教材：山东省职业教育教材编写编著中职教育规划教材第二册

教学参考书：山东省职业教育教材编写编著中职教育规划教参。

四、教法与学法

讲授、提问、练习、反馈、总结、讨论

五、教学内容与步骤

（一）、检查复习

（二）、导入新课
思路 1.①说出圆心为,半径为的圆的标准方程.
②学生练习:将以为圆心, 为半径的圆的标准方程展开并整理得.
③指出:如果,得到方程,这说明圆的方程还可以表示成另外一种非标准方程形式.
④能不能说方程所表示的曲线一定是圆呢?这就是我们本堂课的内容,教师板书课题:圆的一般方程.
思路 2.问题：求过三点 A(0,0),B(1,1),C(4,2)的圆的方程.利用圆的标准方程解决此问题显然有些麻烦,
用直线的知识解决又有其简单的局限性,那么这个问题有没有其他的解决方法呢？带着这个问题我

们来共同研究圆的方程的另一种形式.教师板书课题:圆的一般方程.

（三）、讲授新课 
提出问题

①前一章我们研究直线方程用的什么顺序和方法?
②这里我们研究圆的方程是否也能类比研究直线方程的顺序和方法呢?
③给出式子,请你利用配方法化成不含和的一次项的式子.
④把式子与配方后的式子比较,得出表示圆的条件.
⑤对圆的标准方程与圆的一般方程作一比较,看各自有什么特点?
讨论结果：①以前学习过直线,我们首先学习了直线方程的点斜式、斜截式、两点式、截距式,最后

学习一般式.大家知道,我们认识一般的东西,总是从特殊入手.如探求直线方程的一般形式就是通过把

特殊的公式(点斜式、两点式、…)展开整理而得到的.
②我们想求圆的一般方程,可仿照直线方程试一试！我们已经学习了圆的标准方程,把标准形式展开,
整理得到,也是从特殊到一般.
③把式子配方得(x+)2+(y+)2=.
④中, ＞0 时表示圆, =0 时表示点, ＜0 时不表示任何图形.
因此式子(x+)2+(y+)2=.
( )ⅰ 当时,表示以(,)为圆心,为半径的圆；
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( )ⅱ 当时,方程只有实数解 x=,y=,即只表示一个点(,);
( )ⅲ 当时,方程没有实数解,因而它不表示任何图形.
    综上所述,方程表示的曲线不一定是圆,由此得到圆的方程都能写成的形式,但方程表示的曲线不

一定是圆,只有当时,它表示的曲线才是圆.因此表示圆的充要条件是.
    我们把形如表示圆的方程称为圆的一般方程.
    ⑤圆的一般方程形式上的特点：

        （1） 和的系数相同,不等于 0.
（2）没有这样的二次项.

    圆的一般方程中有三个待定的系数、、,因此只要求出这三个系数,圆的方程就确定了.
    与圆的标准方程相比较,它是一种特殊的二元二次方程,代数特征明显,圆的标准方程则指出了圆

心坐标与半径大小,几何特征较明显.
应用示例

例5 求下列圆的半径和圆心坐标：

(1) ;(2) .
解:(1)把配方,得,所以圆心坐标为,半径为 5；
(2)把两边同时除以 4，得，

配方,得,所以圆心坐标为,半径为。

例6 求过点、、三点的圆的方程

解：设所求圆的方程为,
下面根据所给条件来确定，，的值。

因为点都在圆上，所以他们的坐标都是次方程的解，把它们的坐标依次代入上面的方程，得到

关于，，的三元一次方程组。

   

解这个方程组，得.
于是，所求圆的方程为

一般地，在求一条曲线的方程时，如果知道这个曲线方程的一般形式，可先把方程

的一般形式写出来，其中系数待定，然后根据题设条件求出这些系数。这种通过求待

定系数来确定变量之间关系的方法叫做待定系数法。

（四）、教学小结

　  注意区分何时设圆的标准方程,何时设圆的一般方程的问题.一般说来,如果由已知条件容易求圆

心的坐标、半径或需要用圆心的坐标、半径列方程的问题 ,往往设圆的标准方程；如果已知条件和

圆心坐标或半径都无直接关系,往往设圆的一般方程.

（五）、评价与反馈
这是一节介绍新知识的课,而且这节课还非常有利于展现知识的形成过程 .因此,在设计这节课时,

力求“过程、结论并重；知识、能力、思想方法并重”.
在展现知识的形成过程中,尽量避免学生被动接受,引导学生探索,重视探索过程.一方面,把直线一般

方程探求过程进行回顾、类比,学生从中领会探求方法；另一方面,“把标准方程展开→认识一般方

程”这一过程充分运用了“通过特殊认识一般”的科学思想方法.同时,通过类比进行条件的探求—

—“”与“Δ”(判别式)类比.在整个探求过程中充分利用了“旧知识”及“旧知识的形成过程” ,并
用它探求新知识.这样的过程,既是学生获得新知识的过程,更是培养学生能力的过程.

（六）、布置作业

教材练习 9-9
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